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1.7       ΕΦΕΞΗΣ  – ∆ΙΑ∆ΟΧΙΚΕΣ ΓΩΝΙΕΣ    
      
ΘΕΩΡΙΑ 

1. 
Εφεξής γωνίες :  Είναι οι γωνίες που έχουν κοινή κορυφή , µία πλευρά κοινή και  
                                  δεν έχουν άλλο κοινό σηµείο  
 
 
2. 
∆ιαδοχικές γωνίες :  Είναι τρεις ή περισσότερες γωνίες που κάθε µία είναι 
                                         εφεξής µε την προηγούµενη της ή την επόµενη της  
 
 

 
ΣΧΟΛΙΑ  

1.  
Άθροισµα – διαφορά  δύο γωνιών  :  
Στο σχήµα φαίνονται οι εφεξής γωνίες  Α �ΟΒ,   Β �ΟΓ .  

Ονοµάζουµε άθροισµα των γωνιών Α �ΟΒ και Β �ΟΓ 

(συµβολίζουµε Α �ΟΒ + Β �ΟΓ )  τη γωνία Α �ΟΓ. 

∆ηλαδή   Α �ΟΒ + Β �ΟΓ = Α �ΟΓ. 

Τη γωνία  Α �ΟΒ  που πρέπει να προσθέσουµε στη 

Β �ΟΓ  για να βρούµε την Α �ΟΓ την ονοµάζουµε  

διαφορά της  Β �ΟΓ από την Α �ΟΓ  (συµβολίζουµε   Α �ΟΓ−  Β �ΟΓ = Α �ΟΒ) 

Είναι φανερό ότι επίσης ισχύει  Α �ΟΓ−  Α �ΟΒ = Β �ΟΓ     

Αν δύο γωνίες δεν είναι εφεξής και θέλουµε να βρούµε το άθροισµά τους, τις 
κάνουµε εφεξής και εφαρµόζουµε τα παραπάνω.  
 
 
2.  
Μέτρο αθροίσµατος – διαφοράς :  Το µέτρο του αθροίσµατος ή της διαφοράς   
                                                                    δύο γωνιών ισούται µε το άθροισµα ή την   
                                                                   διαφορά των µέτρων των δύο γωνιών . 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
∆ύο ευθείες xx΄ και yy΄ τέµνονται στο σηµείο Ο. 

Αν  x�Οy = 48ο να υπολογίσετε το µέτρο  
υπολοίπων γωνιών του σχήµατος   
Τι παρατηρείτε ; 
Προτεινόµενη λύση  

Η γωνία  x�Οx΄ είναι ευθεία γωνία, 

άρα   x�Οx΄ = 180ο. 

Όµως   x�Οx΄ = x�Οy + �ω  = 48o + �ω    άρα    180ο = 48o + �ω  οπότε  

                                                                        �ω  = 180ο−48ο  

                                                                                  �ω  = 132ο   

Με τον ίδιο τρόπο βρίσκουµε ότι   x�Οy΄ = 132o  

Επίσης,   η γωνία  y�Οy΄ είναι ευθεία γωνία   άρα y �Οy΄ = 180ο  

Όµως   y�Οy΄ = �ω  + ɵφ  = 132o + ɵφ     άρα    180ο = 132o + ɵφ  οπότε  

                                                                       ɵφ = 180ο −132ο  

                                                                       ɵφ  =  48ο  

Παρατηρούµε ότι   x�Οy = ɵφ = 48ο   και   �ω= x�Οy΄ = 132o  
 
 

2. 
Στο διπλανό σχήµα να βρείτε ποιες γωνίες είναι  
εφεξής και ποιες διαδοχικές  
Προτεινόµενη λύση  
Εφεξής είναι τα παρακάτω  

ζευγάρια γωνιών   Β �Α ∆ ,   ∆ �Α Ε     

                              Α ɵΓ Ε,   Ε ɵΓ∆   

                              Α �∆ Ε,   Α �∆ Β 
∆ιαδοχικές είναι οι γωνίες  

∆ �ΕΓ−Γ �ΕΑ−Α �Ε y−y �Ε x 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

σχόλιο 1 

θεωρία 1-2 
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3. 
Να βρείτε το άθροισµα και το µέτρο του αθροίσµατος τριών διαδοχικών γωνιών αν 
έχουν µέτρα  50ο , 38ο , 130ο . Τι είδους γωνία είναι η γωνία που ισούται µε το  
άθροισµα των τριών γωνιών ;  

Προτεινόµενη λύση  

Έστω  ∆ �ΕΓ= 50 ,   Γ �ΕΑ= 38ο   και   Α �Ε y = 130ο  
οι δοσµένες γωνίες.  

Τότε     ∆ �ΕΓ + Γ �ΕΑ + Α �Ε y = ∆ �Ε y  

            50ο + 38ο + 130ο = ∆ �Ε y  

            218ο = ∆ �Ε y  .   

Η  ∆ �Ε y  είναι µη κυρτή γωνία  
 
 

4. 
∆ίνονται οι εφεξής γωνίες  x�Οy  και  y�Οz.   Αν   x�Οy = 22ο   και  x�Οz = 87ο, 

να υπολογίσετε το µέτρο της γωνίας  y�Οz  

Προτεινόµενη λύση   

 

x �Οy + y�Οz = x�Οz   άρα  

y �Οz = x�Οz −  x �Οy = 87ο −22ο = 65ο  
 
 

5.  
∆ίνεται η ευθεία γωνία x �Οx΄ και οι διαδοχικές γωνίες  x�Οz ,   z�Οy ,    y�Οx΄ 

 Αν  x�Οz  = 35ο  και  y�Οx΄ = 58ο ,  να υπολογίσετε την γωνία   z�Οy.   
Προτεινόµενη λύση  

 x �Οx΄ = 180ο   οπότε   x�Οz  + z�Οy  + y�Οx΄ = 180ο  

                                     35ο + z�Οy  + 58ο = 180ο  

                                     93ο + z�Οy  = 180ο  άρα  

                                     z�Οy  = 180ο – 93ο = 87ο  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

θεωρία 1-2 
Σχόλια 1-2 

Σχόλια 1-2 

Σχόλια 1-2 
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6. 
∆ίνονται τρείς ηµιευθείες  Οx , Οy , Οz  µε κοινή αρχή και έτσι ώστε οι  

διαδοχικές γωνίες  x�Οy ,  y�Οz  και  z�Οy  να είναι 120ο  η κάθε µία.   
Αν  Οx΄ είναι η αντικείµενη ηµιευθεία της  Οx ,  να εξηγήσετε γιατί αυτή  

είναι διχοτόµος της γωνίας  y�Οz.   

Προτεινόµενη λύση  

x �Οx΄ = ευθεία γωνία άρα   x�Οx΄ = 180ο  

Οπότε    x�Οy  +�ω  = 180ο    άρα  

              120ο + �ω  = 180ο   
            �ω  = 180ο – 120ο = 60ο  

Επειδή όµως  y�Οz  = 120ο  θα είναι  ɵφ = 60ο  

Συνεπώς  η Οx΄ είναι διχοτόµος της γωνίας y �Οz   
 
 
7. 
∆ίνονται οι εφεξής γωνίες  x�Οy = 80ο  και  y�Οz = 50ο.  Αν  Οδ είναι η διχοτόµος της                            

x �Οy  και  Οδ΄ είναι διχοτόµος της y�Οz , να υπολογίσετε το µέτρο της γωνίας δ �Οδ΄. 

Προτεινόµενη λύση  

Επειδή  x�Οy = 80ο  και  Οδ  διχοτόµος ,θα είναι  

x �Οδ = δ �Οy = 40ο   

Οµοίως   y�Οδ΄ = δ΄ �Οz = 25ο   

Όµως    δ �Οδ΄ = δ �Οy + y�Οδ΄   άρα  

             δ �Οδ΄ = 40ο + 25ο = 65ο  
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8. 
∆ύο ευθείες τέµνονται στο σηµείο Ο και µία από τις γωνίες που σχηµατίζονται είναι  

ίση µε το  
1

3
 της εφεξής της.  Να υπολογίσετε όλες τις γωνίες του σχήµατος  

Προτεινόµενη λύση  

Έστω ότι  �ω  = 
1

3
ɵφ    

Τότε   �ω  + ɵφ = 180ο   άρα   
1

3
ɵφ  + ɵφ = 180ο  

                                             
1

3
ɵφ  + 

3

3
ɵφ = 180ο  

                                             
4

3
ɵφ = 180ο  οπότε  

                                             ɵφ = 180ο : 
4

3
= 180ο ⋅

3

4
 = 135ο  

Οπότε  θα είναι   �ω  = 45ο  

Εύκολα βρίσκουµε ( δες άσκηση 1) ότι x΄ �Οy΄ = �ω  = 45ο και  x�Οy΄= ɵφ = 135ο  


